دروس الدعم والتقوية في مادئي الرياضيات و الفيزياء 


د ييا حا حت 


من اعداد الأستاذ : قنيس سليم 


سلسلں تمارين حول الأعداد الطبيعيت والأعداد التاطقت 


الأمرين رقم 01 
1) أوجد القاسم المشترك الأكبر للعددین 945 و 1215 عن طريق: 
- إجراء عمليات الطرح المتتالية. 
- إجراء سلسلة القسمات الإقليدية. 
- البحث عن جموعة القواسم المشتركة. 
2 أکتب كت على شکل کسر غير قابل للاختزال. 
الأمرين رقم 02 
المشترك الأكبر للعددين 140 و 220. 


1) أحسب القاسم 


2) صفيحة زجاجية مستطيلة الشکل بعداها 72 1,40 و 72 2,20ء جزئت 
إلى مربعات متساوية بأكبر ضلع دون ضياع. 

أ- ما هو طول ضلع کل مریع؟ 

ب- ما هو عدد ا مربعات الناتجة؟ 

الأمرين رقم 03 
1) أحسب القاسم المشترك الأكبر للعددين 696 و 406 مع كابة مراحل 
الحساب. 
696 


2) أكتب کڪ على شکل کسر غير قابل للاختزال٠‏ 
3) أحسب العدد 8 حيث: 
5 3 66 _ 


وک 406“ 
الأمرين رقم 04 


نريد ملء دنین بالماء وذلك باستعمال دنْ سعته بآ × حيث × عدد طبیی. 
إذا علبت أن سعة ادن © هي 1 18 وسعة ادن © هي ا 15. 


1) ما هي أكبر قيمة للعدد ؟ (نفرغ هذا ادن کیا في كل مرة)٠‏ 


2) کم مرة استعملنا هذا ال لملء ال ©؟ الدَنْ ©؟ 


الأمرين رقم 05 
مجلدان أحدهما به 2848 صفحة و الآخر به 1792 صفحق بحیٹ كل 
مجلد متكون من جموعة على شكل کراریس صفحاتہا تتراوح بين 28 و 36 
1) ما هو عدد الصفحات في الكراس 
2) ما هو عدد الکراریس في كلا الجادين؟ 
الثمرين رقم 06 


الواحد؟ 


تكن العبارة ۴ حيث: 
3 772497 


6 6160 
- أكتب العبارة 8 على شکل کسر غير قابل الاختزال. 
الأمرين رقم 07 
لصاحب مكتبة 78 کاب رياضيات» .و 102 كاب تكنولوجياء. أزاد 


صاحب المكتبة أن يرتا في رفوف مكتبته بحيث تكون کل الرفوف 
متماثلۃ من حيث عدد كتب الرياضيات وكتب التكنواوجياء 

1) ما هو أكبر عدد من الرفوف المستعملة؟ 

2) إذا كان سمك کاب الرياضيات هو :1ء 1,5 وسمك کاب التكنولوجيا 
هو 71 1» نفا ہو طول كل رف (توضع الکتب جنبا إلى جنب في كل 


رف)؟ 


الأمرين رقم 08 
لی حيط حديقة مثلثة الشكل على أن توجد شجرۃ في كل 
ركن من أركان الحديقة» وأن تكون المسافة التى تفصل الأتجار متساوية. 
1) ما هي أكبر مسافة يمكن أن تفصل بين شجرتين متجاورتين إذا علمت أن 
الأبعاد الثلاثة لحديقة هي: 72 42 و01 70 و 72 98 ؟ 
2) ما هو عدد الأجار التى یکن غرسبا حول هذه الحديقة؟ 

الثمرين رقم 09 

© و ط عددان طبيعيان بحیٹ: ط < 4. 


نرید غرس اشجار ع 


- أوجد جميع الثنائيات المرتبة (5: ©) حيث 
a x b = 6912‏ ۱ 
PGCD(a : b) = 4‏ 





3 دروس الدعم والتقوية في مادتي الرياضيات و الفيزياء 


< جیا ییا ت 


من اعداد الأستاذ : قنيس سليم 


الأعداد الطبيعيت والأعداد التا طقن 


الثمرين رقم 02 
لاحب القاسم المشترك الأكبر للعددین 140 و 220. 
2- صفيحة زجاجية مستطيلة الشکل بعداها 72 1,40 و ٩‏ 2,20» 
جزئت إلى مربعات متساوية بأكبر ضلع دون ضياع. 
أ- ما هو طول ضلع کل مریع؟ 
ب- ما هو عدد ا مربعات الناتجة؟ 
الحل رقم 02 
1- حساب القاسم المشترك الأكبر للعددين 140 و 220: 
بتطبيق خوارزمیة إقليدس (سلسلة القسمات الاقليدية)» ينتج: 
x 140 + 0‏ 1 = 220 
x 80 + 60‏ 1 = 140 
x 60 + 0‏ 1= 80 
x20 +0‏ 60=3 
لاحظ أن: 
آخر باقي غير معدوم في سلسلة قسمات خوارزمية إقلیدس هو 20. 
ومنه: 


PGCD(220 ; 140) = 0‏ 
2- صفيحة زجاجية مستطيلة الشکل بعداها 7 1,40 و " 2,20» 
جزئت إلى مربعات متساوية بأكبر ضلع دون ضياع. 
لااعظ آن: 


m = 140 cm‏ ون 
m = 220 cm‏ 2,20 


أ- إیجاد طول ضلع کل مریع: 
طول ضلع كل مريع هو القاسم المشترك الأ كبر للعددين 220 و 140. 
لأن: 


- طول الصفيحة الزجاجية هو ٩۳‏ 220. 
عرض الصفيحة الزجاجية هو :10ء 140. 


من السؤال 1- وجدنا: 
PGCD(220 ; 140) = 0‏ 


ومنه: 
طول ضلع گی عریع هو 7© 20. 
ب- إيجاد عدد ا مربعات الناتجة: 


© نحسب عدد المربعات الناتجة على طول الصفيحة الزجاجية: 
220-22 
SAO 2‏ 
عدد المربعات الناتجة على طول الصفيحة الزجاجية هو 11 ربع 
© نحسب عدد المربعات الناتجة على عرض الصفيحة الزجاجية: 
لی مان پر 
DO A‏ 
عدد ا مربعات الناتجة على عرض الصفيحة الزجاجية هو 7 مربعات. 
فیکون: 
عدد المربعات الكلية الناتجة هو: 
7ے 11×7 > ول »اراز ح زر 
ومنه: 


عدد المربعات الناتجة هو 77 مريع. 








دروس الدعم والتقوية في مادئي الرياضيات و الفيزياء 


< احا حت 


من اعداد الأستاذ : قنيس سلیم 


الأعد اد الطبيعيت و الأعداد الناطقَمَ 


1- أوجد القاسم المشترك الأ كبر للعددين 945 و 1215 عن طريق: 
- إجراء عمليات الطرح المتتالية. 
- إجراء سلسلة القسمات الإقليدية. 
- البحث عن مموعة القواسم المشتركة. 
2- أكتب مت على شكل کسر غير قابل الاختزال٠‏ 
الحل رقم 01 
1- إیجاد القاسم المشترك الأكبر للعددين 945 و 1215: 
أستعين بخوارزمية إقلیدس٠‏ 
لا الطریقة الأولى: عمليات الطرح المتتالية 
0 = 945 - 1215 
5 - 270 - 945 
5 - 270 - 675 
5 = 270 - 405 
5 = 135 - 270 


0= 135 - 135 
1# الطريقة الثانية: سلسلة القسمات الإقليدية 


135| 270 270 | 946 945 |1215 
2 0 3 135 1 270 
ملاحظة 


يمكن تلخيص سلسلة القسمات الإقليدية في الجدول التالي: 


1215 = 1 × 945 + 0 
945 = 3 x 270 + 5 
270 =2 x 135 +0 


الحاصل 1 3 2 


1215 945 - 270 ا 135 
0 


135 270 











الباق 


- آخر باقي غير معدوم في سلسلة القسمات الإقليدية هو 135. 
القاسم المشترك الأ كبر للعددين 1215 و 945 هو 135. 


ولكتب: 
PGCD(1215 ; 945) = 135‏ 
الطريقة الثالثة: البحث عن مجموعة القواسم المشتركة 
- مجوعة قواسم العدد 1215 هي: 
(243:205:1215 : 81:135: 2745 35 13:51:89 
- جموعة قواسم العدد 945 هي: 
{MISTI 27:35 :63:105 1989, 335 :945(‏ 
- ججموعة القواسم المشتركة للعددين 1215 و 945 هي: 
275135 13905 
او عدد في جموعة القواسم المشتركة للعددين 1215 و 945 هو القاسم 
المشترك الأكبر للعددين 1215 و 945. 
ومنه: 
PGCD(1215 ; 945) = 5‏ 
ہے 945 5 5-997 ف 
22 کابة پچ على شكل کسر غير قابل للاختزال: 
بما أن القاسم المشترك الأكبر للعددين 1215 و 945 هو 135ء فإنه 
يمكن قسمة كلا من البسط والمقام على العدد 135 کا بلي: 


945 945 + 135 _ 


1215 1215 + 185 


589 945 7 
الكسر غير قابل للاختزال للعدد و هو: و٠‏ 


7 
9 























۽ دروس الدعم والتقوية في مادتي الرياضيات و الفيزياء 


< احا حت 


من اعداد الأستاذ : قنیس سلیم 


الأعداد الطبيعيت والأاعد اد التا طقن 


الثمرين رقم 07 

1) اصاحب مکتیة 78 کاب رياضيات» و 102 كاب تکنولوجیاء 
أراد صاحب المكتبة أن يرتها في رفوف مکتبتہ بحيث تكون كل 
الرفوف متمائلة من حيث عدد كتب الرياضيات وكتب التكنولوجيا. 
- ما هو أكبر عدد من الرفوف المستعملة؟ 
2 إذا كان مك كاب الرياضيات هو 1 1,5 وسمك کاب 
التكنولوجيا هو ٠11‏ 
- ما هو طول كل رف (توضع الكتب جنبا إلى جنب في كل رف)؟ 

الحل رقم 07 
1) إیجاد أكبر عدد من الرفوف المستعملة: 
يو عدد من الرفوف المستعملة هو القاسم المشترك الأكبر للعددين 
2 78. 


یلو کب التكنولوجيا ف المكتبة هو 102 كاب. 
8 عدد كتب الرياضيات فی ال مکتبة هو 78 کاب 
نيحث عن القاسم المشترك الأكبر للعددین 102 و78. 
بتطبيق خوارزمية إقليدس (سلسلة القسمات الاقليدية)» ينتج: 
x 78+ 4‏ 1 = 102 
6 +24 × 3= 78 


4x6 +0‏ = 24 
لاحظ أن: 


آخر باقی غير معدوم في سلسلة قسمات خوارزمیة إقلیدس هو 6. 


6 = (78: 102) ممم 


أكبر عدد من الرفوف المستعملة هو 6 رفوف. 


- عدد كتب التكنولوجيا في كل رف هو: 17 گاب. 
_ 102 
ےک 

- عدد كتب الریاضیات في كل رف هو: 13 كاب. 
_ 78 
سج 


27 


13 
ملاحظة: 
يوجد فی كل رف 17 کاب تكنولوجيا و 13 کاب رياضيات. 
2) حساب طول کل رف: 
سمك کاب التكنولوجيا ہو :677 1 وعدد كتب التکنولوجیا في کل رف 
ہو 17 كاب» وك کاب الرياضيات هو 1671 وعدد كتب 
الرياضيات في كل رف هو 13 کاب. 
فيكون طول کل رفٌ: 
cm‏ 36,5 = 1,5 × 13 +1 < 17 ع / 


ومنه: 


طول کل رف هو © 36,5. 





ء, دروس الدعم والتقوية في مادتي الرياضيات و الفيزياء 


وت ا د احج یا تت 


من اعداد الأستاذ : قنيس سلیم 


الأعداد الطبيعيت والأعداد التاطقت 


الثمرين رقم 06 
لتكن العبارة ظ حيث: 
3 772497 _ 


6 6160 
- أكتب العبارة 8 على شكل كسر غير قابل للاختزال. 
الحل رقم 06 
كابة العبارة 8 على شكل کسر غير قابل للاختزال: 
3 772497 


6ج 60ر > قر 

نبحث عن القاسم المشترك الأكبر للعددين 772497 و 6160. 

بتطبيق خوارزمیة إقلیدس (سلسلة القسمات الاقليدية)» ينتج : 

772497 > 125 × 6160 + 7 

6160 = 2 x 2497 + 6 
2497 = 2× 1166 + 5 


1166 - 7x165 +11 
165 - 15 «11 +0 


لفان 
آخر باقي غير معدوم في سلسلة قسمات خوارزمية إقلیدس هو 11. 
ومنه: 
PGCD(772497 :6160( = 1‏ 
بما أن القاسم المشترك الأکبر للعددین 772497 و 6160 هو 11ء فإنه 
يمكن قسمة کلا من 772497 و 6160 على العدد 11 کا لی: 
3 772497 


6160 6 


3 11+ 772497 
6 11+ 6160 
3 70227 
g60 56‏ 
فك الان توحيد المقامات کا يلى: 


_ 70227 0 
` 560 "56< 10 
_ 70227 0 
560” 560 
_ 70227 0 

TT 


70257 
560 
نيحث عن القاسم المشترك الأكبر للعددين 70257 و 560. 


بتطبيق خوارزمیة إقلیدس (سلسلة القسمات الاقليدية)» ينتج: 
x 560 + 7‏ 125 = 70257 
2x257 + 46‏ = 560 
5x46 + 7‏ =257 
1x27 +19‏ =46 
1x19 +8‏ =27 
2x8 +3‏ =19 
2x3 +2‏ =8 
1K27 +1‏ =3 
2x1 +0‏ =2 
لاحظ أن: 
آخر باقي غير معدوم في سلسلة قسمات خوارزمية إقلیدس هو 1. 
ومنه: 
PGCD(70257;560) =1‏ 
ما أن القاسم المشترك الأ كبر للعددين 70257 و 560 هو 1ء أي أنهما 


1 70257 
أوليان فيما بینہماء فإن الكسر مح غير قابل الاختزال. 
ومنه: 


_ 7 
` 560 








۽ دروس الدعم والتقوية في مادتي الرياضيات و الفيزياء 


١ : 0‏ 
02 ہے 
7 د احص ہا دحت من اعداد الأستاذ : قنيس سليم 


الأعداد الطبيعيي والأعداد النَاطفَمَ 


الثمرين رقم 08 ++ ب 
نريد غرس أتجار على محيط حديقة مثلثة الشكل على أن توجد شجرة في 


كل ركن من أركان الحديقة» وأن تكون المسافة التي تفصل الأتجار 
ا 
1- ما هي أ كبر مسافة يمكن أن تفصل بین جرتین متجاورتين إذا عبت 
أن الأبعاد الثلاثة لحديقة هي: 42 و 7072 و 987۸ ؟ 
2- ما هو عدد الأثجار التي يمكن غرمہا حول هذه الحديقة؟ 
الحل رقم 08 

1) إيجاد أكبر مسافة يمكن أن تفصل بین شجرتين متجاورتين: 
أكبر مسافة يمكن أن تفصل بین شجرتين متجاورتين هي القاسم المشترك 
الأكبر الأعداد 98 ء 70 و 42. 
لأن: 
الأبعاد الثلاثة للحديقة هي: 71 42 و 01 70 و 71 98. 
بح أولا عن القاسم المشترك الأكبر للعددین 98 و 70ء 
بتطبيق خوارزمية إقليدس (سلسلة القسمات الاقليدية)» ينتج: 

8+ 1×70 - و9 

70 - 2× 28+ 4 

28 - 2× 14+0 ۱ 

لاحظ ان: 


آخر باتي غير معدوم في سلسلة قسمات خوارزمية إقليدس هو 14. 


PGCD(98; 70) = 14‏ 
نحث ثانيا عن القاسم المشترك الأ كبر للعددين 42 و 14. 
بتطبيق خوارزمیة إقليدس (سلسلة القسمات الاقليدية)» ينتج: 
0+ 14 ×3 > 42 
نگ 
PGCD (42 ;14) = 14‏ 


تيجة: 
PGCD(98 ; 70 ;42) = 14‏ 

ومنه: 

أكبر مسافة يمكن أن تفصل بین تجرتین متجاورتين هي 1471ء 

2) إیجاد عدد الأثجار الئی يمكن غرسها حول ا حدیقة: 


وہ عدد الأتجار التى يمكن غرسها في الطول ۰987 
وا عدد الأئجار التي يمكن غرسها في الطول 7071ء 
وا عدد الأشجار التى يمكن غرسها في الطول 772 42. 


98 _ 


یت 


ومنه: 


+n + ng = 7 + 5 + 3 - 5‏ ہہ n=‏ 
عدد الأثجار التى يمكن غرسہا حول هذه الحدیقة ہو: 15 تجرة. 





ب دروس الدعم والتقوية في مادتي الرياضيات و الفيزياء 


دعاحھماکت 


من اعداد الأستاذ : قنيس سلیم 


الأعد اد الطبيعيت والأعداد التاطقت 


مجلدان أحدهما به 2848 صفحة و الآخر به 1792 صفحة» بحيث کل 
جلد متكون من جموعة على شكل کراریس صفحاتها تتراوح بين 28 و 
6 صفحة 
1) ما ہو عدد الصفحات في الکراس الواحد؟ 
2) ما هو عدد الکراریس في كلا ا جلدین؟ 

الحل رقم 05 
1) إیجاد عدد الصفحات في الكراس الواحد: 
عدد الصفحات في الكراس الواحد هو القاسم المشترك الأكبر للعددين 
8 و 1792. 


الجلد الأول به 2848 صفحة. 
- المجلد الثاني به 1792 صفحة. 
نبحث عن القاسم المشترك الأكبر للعددين 2848 و 1792. 
بتطبيق خوارزمية إقليدس (سلسلة القسمات الاقليدية)» ینتج: 
x 1792 + 6‏ 1 = 2848 
x 1056 + 6‏ 1 = 1792 
x 736 +30‏ 1 = 1056 
x 320 +6‏ 2 = 736 


320 = 3 296 +32 


0+ 32« 3 =96 
لاعظ آن: 


آخر باقي غير معدوم في سلسلة قسمات خوارزمیة إقلیدس هو 32. 


PGCD(2848 ; 1792) = 2 


عدد الصفحات في الكراس الواحد هو 32 صفحة. 


ملاحظة: 

العدد 32 محصور بين 28 و 36 (النتيجة توافق نص القرين) ٠‏ 

2) إيجاد عدد الکراریس في كلا ا لجلدین: 

إیجاد عدد الکراریس فی ا جلد الأول: 

ا جلد الأول به 2848 صفحة مكونة من 7 کراس» کل کراس به 


2 صفحة. 


عدد الکراریس في ا جلد الأول هو 89 كراس. 
إیجاد عدد الکراریس في ال جلد الثانی: 
الجلد الثاني به 1792 صفحة» مكونة من 72 كراس» كل کراس به 


2 صفحة. 


عدد الکراریس في المجلد الثاني هو 56 کراس. 














دروس الدعم والتقوية في مادتي الرياضيات و الفيزياء 


فی چک »® یاحھیے۔ا حت من اعداد الأستاذ : قنيس سليم 
9 


الأعداد الطبيعيت والأعداد الناطقنر 


3- حساب العدد م: 


1 اون القاسم المشترك الأكبر للعددين 696 و 406 مع كابة 


مراحل الحساب. 
696 


2- أكتب سے على شکل کسر غير قابل للاختزال. 
ق۔ اکس الد ینغ 


5ی 3 66 _ 


2 7 46 ` 
الحل رقم 03 
1- حساب القاس المشترك الأكبر للعددين 696 و 406: 
بتطبيق خوارزمية إقلیدس (سلسلة القسمات الاقليدية)» ینتج: 
x 406 + 0‏ 1 = 696 
x 290 + 116‏ 1 = 406 
x 116 + 58‏ 2 = 290 
x58 +0‏ 2= 116 
لاحظ أن: 
آخر باقی غير معدوم في سلسلة قسمات خوارزمية إقليدس هو 58. 
ومنه: 
8 = )406 ; 696) 6062م 


سو گنت 8 3# 
2 كابة پیر على شکل کسر غير قابل الاختزال: 


بما أن القاسم المشترك الأكبر للعددین 696 و 406 هو 58ء فإنه يمكن 
قسمة كلا من البسط والمقام على العدد 58 کا بلي: 


696 _ 696+ 58 _ 2 
406 406+58 7 


69%6 12 
الکسر غیر قابل للاختزال للعدد و و 


تذکر داٹا: 
عندما نقسم كلا من حدّي کسر على القاسم المشترك الأکبر لبسطه 
ومقامه نحصل على کسر غير قابل الاختزال. 








دروس الدعم والتقوية في مادتي الرياضيات و الفيزياء 


0 ہے 
لتحي کے 3 بااحظييييا عي من اعداد الأستاذ : قنیس سلیم 


الأعداد الطبيعيت والأعداد التاطقت 


الثمرين رقع 04 -_ل | 2- إيجاد عدد المرات التی استعملنا فا الان ©: 
نرید ملء دنین بالماء وذلك باستعمال دن سعته 1 × حيث × عدد | سعة اَن © می 1 18. 


طبيعي. إذا علبت أن سعة ال © هي 1 18 وسعة الد © هي ل ٠15‏ | عرد مرات استعمال لذن © هى: 


ومنه: 
استعق الان © 6 مرات. 
إیجاد عدد المرات الت استعملنا فما لرن ©: 
سعة اَن © هي 1 15. 
1- ما هي أكبر قيمة للعدد ×؟ (نفرغ هذا ال كليا في كل مرة)٠‏ | عدد مرات استعمال الد © هي: 
2- کم مرة استعملنا هذا ال لملء الدّنَ ©؟ ادن ©؟ 


الحل رقم 04 
1 إیجاد أكبر قيمة للعدد ٭: 


اکبر قیمڈ للعدد ‏ هي القاسم ا مشترك الأكبر للعددین 18 و 15ء 
لأن: 


- سعة الان © هي 1 18. 


ومنه: 


استعمل الدن © 5 مرات. 


- سعة الان © هي 151 
نبحث عن القاسم المشترك الأ كبر للعددین 18 و 15. 
بتطبيق خوارزمیة إقلیدس (سلسلة القسمات الاقليدية)» ینتج: 
x15 +3‏ 18=1 


0+ 5×3ے 15 
لاحظ ان: 
آخر باقي غير معدوم في سلسلة قسمات خوارزمية إقلیدس هو 3. 


يثك كايا 


ومنه: 


أكبر قيمة للعدد د هي 1 3. 


PGCD(18;15) =3 











